Inverssete poolrithmade A-poimikkorrutis

Poolrithma S nimetatakse inversseks, kui mistahes s € S korral leidub iiheselt
médratud element s~' € S nii, et kehtivad vordused
s=s5's ja s '=slssl
Sarnaselt kuulsale Wagner-Prestoni teoreemile (inverssete poolrithmade ‘Cayley
teoreem’) kehtib, et mistahes inversne poolrithm on sisestatav A-poimikkorrutisse
fundamentaalsest inverssest poolriithmast ja Cliffordi poolriihmast. Oeldakse, et

e € S on idempotent, kui ee = e ning koigi idempotentide alamhulka téhistatakse
stimboliga F(S).

1. Inversne poolrithm S on fundamentaalne, kui mistahes s € S korral kehtib
implikatsioon
(Ve € E(S))(se =es) = s € E(9).

2. Inversne poolrithm S on Cliffordi poolriihm, kui mistahes s € S korral kehtib
vordus ss~! = s 's.
Olgu S ja T inverssed poolrithmad ja fikseeritud homomorfism ¢ : T — End(S),
téhistame siin elemendi ¢ € T' kujutist siimboliga ¢,. Klassikaliselt defineeritakse
poolrithmade S ja T' poolotsekorrutis (homomorfismi ¢ suhtes) S x 7" hulgal S x T
tehtega
(57 t)(u7 U) = (sgot(u), tU)

Paraku ei tarvitse inverssete poolrithmade poolotsekorrutis ise olla inversne. Selle
probleemi lahendamiseks vottis B. Billhardt [I] kasutusele struktuuri, mida ta
nimetas \-poolotsekorrutiseks. Tahistame liihidalt r(s) := ss~'. Niisiis, inverssete
poolrithmade S ja T A-poolotsekorrutis S x* T defineeritakse hulgal

{(s,) e SXT | s =r)(s)}

tehtega
(87 t) (uv U) = (Qpr(tv)(s)(pt(u)v t?}) .



Kujutuste hulka S saab vaadelda inversse poolrithmana punktiviisilise korruta-
mise * suhtes st mistahes f,g: 7T — S korral

(f*9)(t) = f)g(t), teT

Olgu f : T — S suvaline ja t € S. Tahistame siis f*: T — S, f(z) := f(«t). Moo-
dustades niiiid A-poolotsekorrutise S” x* T, kus ¢ : T — End(S”) defineeritakse
vordusega o;(f) = f*, tehtega

(100, 8) = (£ # g1t

saame poolrithmade S ja T \-péimikkorrutise S wr™ T ning [2, Teoreem 5.3.7] ko-
haselt mistahes inversse poolriithma X korral leiduvad fundamentaalne poolriithm
T ja Cliffordi poolrithm S nii, et X on isomorfne poolrithma S wr* T mingi alam-
poolrithmaga.

Bakalaureusett6 eesmérk on esitada detailne toestus eelnevale viitele koos va-
jaliku teooriaarendusega.
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